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Dovoljeno gradivo in pripomocki: Kandidat prinese nalivno pero ali kemicni svincnik, svinénik, radirko, raCunalo in
geometrijsko orodje (Sestilo in dva trikotnika, lahko tudi ravnilo). Kandidat dobi dva konceptna lista in ocenjevalni obrazec.

Engedélyezett segédeszk6zok:
A jelélt tolt6tollat vagy golyéstollat, ceruzat, radirt, szamologépet, rajzeszkizdket (kbrzét, két hdromszdget, esetleg vonalzot)
hoz magéval. A jel6lt kap egy értékell lapot, a vazlatkészitéshez pedig két potlapot.

SPLOSNA MATURA
ALTALANOS ERETTSEGI VIZSGA

Navodila kandidatu so na naslednji strani.
A jel6ltnek szolb utmutaté a kévetkez6 oldalon olvashato.

Ta pola ima 20 strani, od tega 1 rezervno in 3 prazne.
A feladatlap 20 oldalas, ebbél 1 tartalék és 3 iires.

© Drzavni izpitni center
Vse pravice pridrzane.
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NAVODILA KANDIDATU
Pazljivo preberite ta navodila.
Ne odpirajte izpitne pole in ne zaéenjajte reSevati nalog, dokler vam nadzorni ugéitelj tega ne dovoli.

Prilepite kodo oziroma vpiSite svojo $ifro (v okviréek desno zgoraj na prvi strani in na ocenjevalni obrazec). Svojo Sifro vpiSite
tudi na konceptna lista.

|zpitna pola vsebuje 12 kratkih nalog. Stevilo tock, ki jih lahko doseZete, je 80. Za posamezno nalogo je $tevilo tock
navedeno v izpitni poli. Pri reSevanju si lahko pomagate s standardno zbirko zahtevnejsih formul na strani 3.

Resitve, ki jih piSite z nalivnim peresom ali s kemi¢nim svinénikom, vpisuijte v izpitno polo v za to predvideni prostor. RiSete
lahko tudi s svinénikom. Ce se zmotite, napisano preértajte in reitev zapisite na novo. Negitljivi zapisi in nejasni popravki
bodo ocenjeni z 0 tockami. Stran 17 je rezervna; uporabite jo le, e vam zmanjka prostora. Jasno oznacite, katere naloge ste
reSevali na tej strani. Osnutki reSitev, ki jih lahko naredite na konceptna lista, se pri ocenjevanju ne upo$tevajo.

Pri re$evanju nalog mora biti jasno in korektno predstavljena pot do rezultata z vsemi vmesnimi raduni in sklepi. Ce ste
nalogo reSevali na ve€ nacinov, jasno oznacite, katero reSitev naj ocenjevalec oceni.

Zaupaijte vase in v svoje zmoznosti. Zelimo vam veliko uspeha.

UTMUTATO A JELOLTNEK
Figyelmesen olvassa el ezt az itmutatot!
Ne lapozzon, és ne kezdjen a feladatok megoldasaba, amig azt a feliigyelé tanar nem engedélyezi!

Ragassza vagy irja be kédszamat (a feladatlap elsé oldalanak jobb felsé sarkaban levo keretbe és az értékelé lapra)!
Kb6dszamét a potlapokra is irja ra!

A feladatlap 12 révid feladatot tartalmaz. Osszesen 80 pontot érhet el. A feladatlapban a feladatok mellett feltiintettiik az
elérhet6 pontszamot is. A feladatok megoldésakor hasznélhatja a 4. oldalon talélhaté standard képletgydjteményt.

Valaszait toltétollal vagy golyéstollal irja a feladatlap erre kijelolt helyére! Rajzolashoz hasznalhat ceruzat is. Ha tévedett, a
leirtat huizza at, majd vélaszat irja le tjra! Az olvashatatlan megoldasokat és a nem egyértelmd javitasokat 0 ponttal
értékeljiik. A 17. oldal tartalék; ide csak akkor irjon, ha elfogy a helye. Egyértelmiien jel6lje meg, melyik feladatok
megoldasat irta erre az oldalra! A potlapokra készitett vazlatokat az értékelés sordn nem vessziik figyelembe.

A vélasznak tartalmaznia kell a megoldasig vezeté miiveletsort az dsszes kbztes szamitassal és kdvetkeztetéssel egyiitt. Ha
a feladatot tébbféleképpen oldotta meg, egyértelmiien jelélie, melyik megoldast értékeljék!

Bizzon 6nmagéaban és képességeiben! Eredményes munkat kivanunk!
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Formule

a" +b" =(a+0)(a" " —a" 2 +a" %% — ...+ a%" 2 —ab" 2 +b""), e je n liho naravno tevilo
a" —b" = (a —b)(a”_1 +a" % +a" 3+ +ad?" S ab" +b"_1), Cejene N

Evklidov in viinski izrek v pravokotnem trikotniku: a2 = ca,, b? = cb;, v* = a;b,

abe S . _atbic

Polmera trikotniku o¢rtanega in vértanega kroga: R = 45’ "= 8 5
S
Kotne funkcije polovi¢énih kotov:
271 1—COoSz 2g _ 1+cosz T sinz
SI“ < =—F7——=, COS" &L = ———, L __=20
27 2 2 2 "= T coss

Adicijski izrek:
sin(z +y) = sinzcosy 4 coszsiny
cos(z +y) = coszcosy —sinzsiny

tanz 4-tany
t =<
an(z +y) 1—tanxztany

Faktorizacija:

Tty TFY
COS——
2 2

cosz +Ccosy = 2003%003 L ; Y

sinz £ siny = 2sin

, COST —COSYy = —23in%sin%

sin(z +y)

tanz +tany =
COSz COSYy

Razclenitev produkta kotnih funkcij:
sinzsiny = —%[cos(;c +y) —cos(z — y)]
1

COSLCOSy = E[cos(m +y)+cos(z—y)|

sinzcosy = %[sin(az +y)+sin(z —y)|

azy + by, —c¢

NI

Razdalja tocke T (z, o) od premice az+by—c=0: d(Ty, p) =

Plos¢ina trikotnika z oglis&i A(z,,y,). B(x,,y,), C(3,y5):
S :%|(5’72 — 1) (45 — 1) — (25 —2) (v *?/1)|

Elipsa: €2 =a2 —b2 ¢ = g, ceje a>b

Hiperbola: ¢? = a? + b2

Parabola: y2 = 2pz, gorisce G[%, O]

Kompozitum funkcij: (go f)(z) = ¢(f(z))

Bernoullijeva formula: P(n,p,k) = (Z)pk (1 —p)n_k

Integral:f dz =%arctan§+0

2 2
T +a
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Képletek
a" +0" = (a+ b)(a”*1 —a" % +a" e — 4 —ab" % b"*1), ha n pératlan természetes szam

a" —b" = (a— b)(a’H 40" 2+ a" 3% 4 a2 a2 b”*1), ha neN

2
c

A derékszégii hdromszég magasséagtétele és befogotétele: a? = ca,, b? =cb, v’ = ab,

abc S ._atbtc

A hdromszég kéré irt kér és a haromszégbe irt kér sugara: R = 45 T8 5

A félszégek szbgfiiggvényei:

2x _1—cosz 2z _1+cosz . x_ _sing

S =""5 055 2 Ny T T coss

Addicios tételek:
sin(z +y) = sinzcosy + coszsiny
cos(:z: + y) = C0SzCoSy —sinzsiny

tanz 4-tany

tan(:p+y) - 1—tanztany

Osszegek szorzatté térténé atalakitaséanak képletei:

Siﬂ:r:l:SiﬂyzZSinI:;y I+Y

cos——~=
2

Tty r—y
cos
2 2

sin (a: + y)
COS2COS Y

Y gint =Y

cos cosy = 2C0s
T + Y 2 2

, COSz —Ccosy = —2sin
tanz +tany =

A szorzatok 6sszeggé toérténd atalakitasanak képletei:
sinzsiny = —%[cos(:c + y) — cos(x — y)]

1
2

sinzcosy = %[sin(az +y)+sin(z —y)|

coszcosy = _[cos(z +y) + cos(z —y)|

azy +byy —c

Ja? +b?

A T, (z,, yo) pont tavolsdga az ax+by—c=0 egyenletii egyenestsl: d(Ty, p) =

Az A(zy,y,). B(xy,y,). C(w3.y5) csticst hdromszog teriilete:
S:%K”fz —ay)(4s — 1) — (25 —2) (1 _91)|

Ellipszis: €2 = a? —b?, ¢ = 5 ha a>b

Hiperbola: ¢* = a® + b2

,0

Parabola: y2 = 2pz, G [2 a parabola fokuszpontja

2

Osszetett (kompozitum) fiiggvény: (go f)(z) = 9(f(z))

n—k

Bernoulli-képlet: P (n,p.k)=(})p* (1-p)

de 5 ~arctanZ 4 ¢
" +a a a

L |

Integral: f
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V preglednici so podane funkcije. K vsaki funkciji zapisite ¢rko grafa, ki ji ustreza (glejte reseni

primer).

A tablazatban fliggvényeket adtunk meg. Minden fliggvény mellé irja oda a megfelel6 grafikon
betlijelét (nézze meg a megoldott példat)!

Funkcija
Fiiggvény

Graf

(zapisite ¢rko, ki oznacuje graf funkcije)

Grafikon

(irja be a fiiggvénygrafikon betdjelét)

fiR," >R, fl@) =z

H

fR—{0} >R, flz)=2"

fR =R, flz)=—2?

fR=R, flz)=2"

i R—{0} =R, fla)=22

fiR" =R, f(z)=log,z

fiR—=R, flz)=2°

A A

A vt B n C

1 11

ol 1 r
D " E F 4

1F 1F /

o] 1 T o| /1 r
G Yk H YA | YA

o| 1 r o 1 T

(6 tock/pont)

=
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Vsota dveh Stevil je enaka 5661. Drugo Stevilo je za 22 % vrednosti prvega Stevila vecje od
prvega Stevila. IzraCunajte obe Stevili.

Két szam 6sszege 5661. A masodik szam az els6 szam 22%-aval nagyobb az elsé szamnal.
Szamitsa ki mindkét szamot!

(5 tock/pont)
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3. Skicirajte pravokotnik ABCD in poltraka s skupnim izhodis€em v ogli8€u 4, ki razpolavljata vsak
po eno od stranic BC in CD . Izraunajte kot ¢ med danima poltrakoma, ¢e je |4B| =6 cm in

|AD|=4 cm .

Készitse el az ABCD téglalap abrajat. Vazoljon rajta két A kezd8pontu félegyenest, amelyek
kéziil az egyik felezia BC , a masik pedig a CD oldalt. Szamitsa ki az adott félegyenesek ¢
hajlassz6gét, ha |AB|=6 cm és |4D|=4 cm!

(5 tock/pont)
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Dana je kvadratna funkcija f s predpisom f(z) = —22” — 4z . Izradunajte ni¢li dane funkcije,
izradunajte teme in nariSite graf. Zapisite vse vrednosti z, za katere je f(z) > 0. Na katerem
intervalu je funkcija naras¢ajo¢a? Zapisite najvedji tak interval. Resite enacbo f(z) = —10.
Nalogo resite brez raCunala.

Adott az f(z) = —22° — 4z hozzéarendelési szabéllyal megadott f mésodfoku fiiggvény.
Széamitsa ki a megadott fiiggvény zérushelyeit, tengelypontjat, és &brézolja a grafikonjat! Irja fel
az x 6sszes értékét, amelyre f(x) > 0! Mely intervallumon névekvé a fiiggvény? Irja fel a
legnagyobb ilyen intervallumot! Oldja meg az f(xz) = —10 egyenletet! A feladatot szamologép
hasznalata nélkiil oldja meg!

Y i

(8 to¢k/pont)
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Brez uporabe racunala resite enacbi:

Szamolégép hasznalata nélkiil oldja meg a kévetkez6 egyenleteket:

5.1.
9.7}73 — 3\/5
(3)
5.2.
log, (32 —2) = -2
5
(3)
(6 tock/pont)
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V kvadratu z ogliS¢i 4, B, C, D in stranico dolzine a je to€ka P razpoloviSce stranice CD.

Tocka T lezi na stranici BC tako, daje |BT|:|TC|=1:3 . NariSite skico. Z vektorjema @ =
in b = AD izrazite vektorja AT in AP . Preverite, da je skalarni produkt vektorjev AT in A—

3 a2
enak =~ 4

Az A, B, C, D csucsu négyzet oldalhossztusaga a, a CD oldal felez6pontjaa P pont. A T pont
illeszkedik a BC szakaszra gy, hogy fennall: |BT|:|TC|=1:3 . Készitsen abrat! Fejezze ki az
@ =AB és b = AD vektorokkal az AT és AP vektorokat! Ellenérizze, hogy az AT és AP

3 2

M2 0 1 4 0 2 1 M 1 0

vektorok skalaris szorzata egyenlé-e =a“-nal!

(7 toCk/pont)
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Naj bo a € Z . Vrednost izraza (1—sinz) +cos®z—2 je enaka vrednosti izraza a-sinz za vsak
x € R . IzraCunajte o . Za katere z € R je vrednost tega izraza enaka 1?

M2 01 4 0 2 1 1 M1 1

Legyen a c 7. Az (1—sinz)’ +cos?z —2 kifejezés helyettesitési értéke egyenlé az a-sin
kifejezés helyettesitési értékével minden r ¢ R esetén. Szamitsa ki az a -t! Mely z ¢ R esetén
lesz a kifejezés helyettesitési értéke egyenlé 1-gyel?

(6 tock/pont)
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Na sliki sta narisani kroznica K in premica p.

A képen a K kérvonal és a p egyenes lathato.

8.1.

8.2.

ya

sY

Zapisite enacbi narisanih krivul].

Iria fel mindkét lerajzolt gérbe egyenletét!

(3)
IzraCunajte plos€ino manjSega kroZznega odseka, ki ga omejujeta premica p in
kroZnica K.
Szamitsa kia p egyenes és a K kbérvonal altal hatéarolt kisebb kérszelet teriiletét!
(4)
(7 tock/pont)

[ ]
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Funkcija f:R —{0} — R ima predpis f(z)= iz— 2cosz +e* .
T
Adott az f(z) = iz —2cosz + e hozzarendelési szaballyal megadott f:R —1{0} — R fiiggvény.
x

9.1. lzraCunajte odvod funkcije f .

Szamitsa ki az f fliggvény derivaltjat!

(3)
9.2. IzraCunajte nedoloCeni integral funkcije f .
Széamitsa ki az f fliggvény hatarozatlan integraljat!
(3)
(6 tock/pont)

m ‘"‘ 13/20 I
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10. Dana so zaporedja s splo$nimi €leni a, = 3n , 0, =2"4+1in¢,=3".

M2 01 4 0 2 1 1 M1 4

2n +1

3n
2n +1

Adott hdrom sorozat a kévetkezé altalanos tagokkal: a, = , b, =2"4+1és¢,=3".

10.1. Dokazite, da je zaporedje s sploSnim ¢lenom a, omejeno.

Bizonyitsa be, hogy az a, altalanos tagt sorozat korlatos!

=

(3)
10.2. Dokazite, da je zaporedje s sploSnim ¢lenom b, naras¢ajoce.
Bizonyitsa be, hogy a b, altalanos tagu sorozat névekvo!
(3)
10.3. lzraCunajte lim a, in limc,.
Szamitsa kia lim a, ésa lim ¢, hatarértékeket!
(2)
(8 to¢k/pont)
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Dane so Stevke 1, 2, 3,4in 7.
Adottak a kbvetkezd szamjegyek: 1, 2, 3, 4 és 7.

11.1. 1z danih Stevk nakljuéno sestavimo trimestno Stevilo, pri katerem se Stevke lahko
ponavljajo. KolikSna je verjetnost, da sestavimo Stevilo, ki je deljivo s 4?

Az adott szamjegyekkel véletlenszerlien haromjegy(i szamot képeziink, a szamjegyek
ismétlédhetnek. Mennyi a valoszinlisége, hogy az igy keletkezett szam oszthaté 4-gyel?

(4)
11.2. Iz danih Stevk nakljuéno sestavimo trimestno Stevilo, pri katerem se Stevke ne smejo
ponavljati. Kolik§na je verjetnost, da sestavimo Stevilo, ki je deljivo s 3?

Az adott szamjegyekkel véletlenszerlien haromjegyli szamot képeziink, a szamjegyek nem
ismétlédhetnek. Mennyi a valoszinlisége, hogy az igy keletkezett szam oszthaté 3-mal?

(4)
(8 tock/pont)
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12. 'V pravilni tiristrani piramidi je stranska viSina v, za 4 cm dalj$a od viSine piramide v .

Izradunajte dolZino osnovnega roba piramide, &e meri njena prostornina 22 cm?®. Nalogo resite
brez uporabe racunala.

A szabalyos négyoldalti gula v, oldalmagassaga 4 cm -rel hosszabb a gula v magasséaganal.

Szamitsa ki a gula alapélének hosszUsagat, ha a térfogata 22 cm®! A feladatot szamolégép
hasznalata nélkiil oldja meg!

(8 tock/pont)
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REZERVNA STRAN
TARTALEK OLDAL
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